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一、1、 sin( ) cos( )x y x x y   ，  cos( ) sin( )x y x x y   . 
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4、收敛半径为 2R  ，收敛域 ( 2, 2) . 

5、通解为
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二、（1）驻点（0,0），f(0,0)=2. 

（2）在椭圆域边界椭圆上，最大值为 3（x=1,-1,y=0 时），最小值为-2

（x=0,y=2,-2 时）。 

综上，最大值 3，最小值-2. 

三、
7

.
12


 

四、    
3

3
( ) .

(1 )

x
S x

x





 

五、

1
2

2
1

( 1)
( ) 1 2

4 1

n
n

n

f x x
n






 


 ， 

    
(0)

(0) 1f  ，
(2 1)

(0) 0
k

f
  ，

1
(2 )

2

2( 1)
(0) (2 )! ( 1, 2, , )

4 1

k
k

f k k
k


 


. 

 



六、（1）
2

2 2

2
cos ( cos ) cos ( cos )

x x x xz
e yf e y e yf e y

x


  


 ，  

2
2 2

2
cos ( cos ) sin ( cos )

x x x xz
e yf e y e yf e y

y


   


； 

   （2） 2 21 1
( ) 2 .

2 2

u u
f u e e u

    

七、证明 

（1）由 Lagrange 中值定理， 0
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 （ ，），使得 
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 收敛，可知 0( )
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在cos cos
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a a b  中令n，得 cos 1a a  ，则 0a  。 

另证：记函数 ( , ) cos cosF x y y y x   ，则 sin 1 0
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隐函数存在定理，方程 ( , ) cos cos 0F x y y y x    可在[0 ]， 确定一个隐函数 

      ( )y f x ，它在[0 ]， 上连续，于是在cos cos
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 收敛。 


