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1．（本题满分 48 分，每小题 6 分）（1）
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（8）一定有解。 

2．（本题满分 8 分）
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3．（本题满分 8 分）（1）
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5．（本题满分 8 分）证：作函数 xxxxf  sin
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6．（本题满分 8 分）
3

x

)1(

e

2
)(

x

x
xf


 。 

7．（本题满分 10 分）证：设为 A的特征值，由 IA 2 知 12  ，即 A的特征

值为 1 或 1 。由 IA 2 得 0 ))(( IAIA ，可知 IA 的列向量组是方程组

0 xIA )( 的解，所以 

)(rank3)(rank IAIA  ，即 3)(rank)(rank  IAIA 。 

另一方面，由于 

)(rank)2(rank3 AIAII  )(rank)(rank AIAI  ， 

所以  

3)(rank)(rank  IAIA 。 

这表明 A的属于特征值为 1 和 1 的特征子空间的维数之和等于 3，即 A有三个

线性无关的特征向量，于是 A可以相似于对角矩阵。 


