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一、填充题（ 53  ） 

1．设
x

xsin
是  xf 的一个原函数，则为   





2

dxxfx =                    。 

答案：
4

1

  

 

2．设
 

0
6sin

lim
30




 x

xxfx

x
，则

 




 20

6
lim

x

xf

x
                    。 

答案：36  

 

3．











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










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A ，则   1A =                          。 

答案：
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4． 


n nn

n
32lim               。 

答案：3 

 

5． 






2

2

2sin1

cos


 dx
x

xx
                  。 

答案：
2


  

 

 

二、单选题（ 53  ） 

1．   


xf
xx 0

lim 是  xf 在 0x 的某空心邻域内无界的（    ）条件。 

A．充分   B. 必要   C. 充分必要  D. 无关 

答案：A 

 

2．
 

2lim
0


 x

xf

x
，则

 


 xf

x

x 3

2sin
lim

0
（   ）。 

A．
2

3    B. 
3

2    C. 
3

1    D. 
3

4  

答案：C 

 

3．设 A 为齐次线性方程组












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0

0

0

321

321

321

txxx

xtxx

xxx

的系数矩阵，若有三阶方阵 0B ，且 0AB ，则（  ）。 

A. 0B,2  且t   B. 0B,2  且t   C. 0B,1  且t   D. 0B,1  且t  

答案：C 

 

4．下列积分中可直接用 Newton-Leibniz 公式计算积分的是（   ）。 

A．  

6

0 2

3

1
dx

x

x
   B. 



1

1 21
dx

x

x
   C. 

 


6

0 22 6
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x

x
    D. 

e

e
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xx

1
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1
 

答案：A 

 

5． x ，有    xfxf  ，且   00  kxf ，则  
0xf （   ）。 



 

A．
k

1    B. 
k

1    C. k    D. k  

答案：C 

 

 

三、计算题( 86  ) 

1．
 

xx

dttt
x

x sin

11
lim

2

0

22

0

 


 

答案：
1

3
 

 

2．
  


dx

xex

xx
xsin

2

cos1cos

sincos
  

答案：
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cos
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1 cosx

x
C

e x

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3. 设  xfy  由方程
xyxxy 3sin 32  确定，求dy 。 

答案：
2 2 3

3 ln3 3 cos

2 3

x

x

y y x x
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 
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4．  xey 3arctan ，求
xd

dy

sin
。 

答案：
2

3

(1 9 )cos

x

x

e

e x
 

 

5. 设  
















1,2

10,1

0,1

xx

xx

x

xf ，求   dxxf 。 

答案：
2
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x C x
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6. dx
x

x
 


2

1

0 21
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答案：
1

4 2


  

 

7．
 



0 221 x

dx
 

答案：
4


 

 

8. 





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












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A ，求 A 。 

答案：
2 2 2 2 2( )a b c d    

 

 

四、证明题（ 25  ） 

1． 设  xf 在 1,0 区间上有一阶连续导数，且     101  ff ，证明：    1
1

0

2
 dxxf 。 

证明： 
2[ ( ) 1] 0f x   ，即 

2[ ( )] 2 ( ) 1f x f x    

     
1 1

2

0 0
[ ( )] [2 ( ) 1] 2[ (1) (0)] 1 1f x dx f x dx f f         ， 即证。 

 

2． 设  xf  在 ba, 上存在，且    bfaf  ，r 为  af  、  bf  之间的任意一个数值，则在  ba, 内存

在一点 ，使得   rf   。 

证明：设 ( ) ( )F x f x rx  ，由已知 ( )F x 在[a, b] 上有最小值，设为 ( )F  ， 

      ( ) ( )F x f x r   ， ( ) ( )f a r f b   ， ( ) 0F a  ， ( ) 0F b  . 

      又 ( ) ( ) ( )( ) ( )F x F a F a x a o x a      

      当 ( , )x a a   时，对充分小的正数  ， ( ) ( ) ( )F F x F a   ， a  ； 

      同理可证： b  ， ( , )a b  . 

      又 ( )F x 在 可导，且 ( )F  为 最值，由 Fermat 定理， ( ) 0F   ，即证。 



 

五、综合题  21   

1． 设点 P 位椭圆 1
925

22


yx

上一点，
1F ，

2F 为椭圆的两个焦点，求 21 PFPF  的最大值。  5  

答案：
max

25Z   

 

2． 设














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，问 k 取何值，方程组无解，有唯一解，有无穷解？在有无穷解时，求

出全部解。  7  

答案：1）当 3k  且 1k  时，有唯一解； 

      2）当 3k  时，无解； 

      3）当 1k  时，有无穷多组解，其通解为 

1 3

2 2

1 0

x R 

   
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